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PUNTOS, RECTAS Y PLANOS EN EL ESPACIO

1°) Halla las ecuaciones de la recta que pasa por el punto A(—4,2,5) y es paralela al eje OZ.

2°) Escribe las ecuaciones de la recta que pasa por el punto P(1,~3,0) y es paralela al vector i x ¥ , siendo
u=_01-12)y v=(2,0,0).

3°) Estudia la posici6n relativa de las siguientes rectas y halla el punto de corte, cuando sea posible:
x-1 y+2 z-1 X+ y=3 z-2

a) r= S =
3 2 4 -1 2 3
b)rEx—l:y—lzz—Z SEx-4:y~4:\z—5
=1 2 1 4 1 2
~2y-1=0
c)rs£=y—1:QL—1 szx B
2 3 3y-z+1=0
i x=3+44
x-1 'y z
Dr=——=xz=— =qy=3+64
R =
z2=4+81

4°) Obtén el valor de a para el cual las rectas r y s se cortan, y halla el punto de corte:

2x-1 y+3 z-2

r=x=y=z-a §= = =
¢ 3 -2 0
5°) Halla los valores de m y n para que las rectas r y s sean paralelas:
x=4+4] i =
- +
r={y=3+41 FYRL A (% AR
m 3 n
z=-4

6°) Halla las ecuaciones de los siguientes planos:
a) Determinado por el punto A(1,—-3,2) y por los vectores iZ = (2,1,0) y v =(-1,0,3).
b) Pasa por el punto P(2,-3,1) y cuyo vector normal es 7 = (5,—3,-4).

x_y+l

c) Perpendicularalarecta r==-="— = 2

— y que pasa por ¢l punto (1,0,1).
=7 ~3 Y auepasaporelpunto (10,1)

7°) Calcula m y n para que los planos: :mx+y—3z—1=0y fB:2x+ny—z—3=0 sean paralelos.
(Pueden ser coincidentes?

8°) Escribe la ecuaci6n del plano que pase por los puntos (0,0,0), (2,2,0) y (1,1,2).

9°) Determina la ecuacion del plano que contiene al punto P(2,1,2) y ala recta:
y-3 z-4
-1 -3

xX—2=

10°) Comprueba que las rectas:

Puntos, rectas y planos en el espacio/2° Bachillerato Cientifico-Tecnolégico



x—1 x—2z=5
rE————:y:z—Q sS=
2 X=2y=11

éon paralelas, y halla la ecuacidn del plano que las contiene.
11°) ¢Son coplanarios los puntos A(1,0,0), B(0,1,0), C(2,1,0) y D(-1,2,1)?

12°) Calcula b para que las rectas r y s se corten. ;Cudl es el punto de corte?

Lo X=l_y+5_z+1 g=X_y-b_z-1
2 -3 2 4 -1 2
13°) Determina el valor de a para que las rectas 7 y s sean coplanarias:
x=1+4
z==1+41

Halla el plano que las contiene.

14°) (Se puede construir un tridngulo que tenga dos de sus lados sobre las rectas 7 y s?

. x=24
rsf—z_—-:y:z+1 s=sy=-1+4
z2=1
o . . Xx=3 y¢l "2
15°) Estudia la posicion relativa de larecta r = 2 :T:—l y el plano

HEmx—y+z—3=0,

16°) Dadas la recta r determinada por los puntos A(1,1,1) y B(3,1,2), y la recta:
x—=2z=1=0
y—-2=0

estudia su posicion relativa y halla, si existe, la ecuacién del plano que las contiene.

3x+ay+z=1
2x+6y-2z=6

a) Halla, para cada valor de g, las ecuaciones paramétricas de 7, .

17°) Dadalarecta r = {

b) Discute la existencia de valores de a para que la recta 7, esté incluida en el plano
x+y+z=1,

18°) Halla la ecuacién del plano que pasa por los puntos A(1,3,2) y B(-2,5,0) y es paralelo a larecta
x=3-4
y=2+4 .
z=-2-31

19°) Estudia la posicién de las siguientes rectas y halla, si es posible, el plano que las contiene:
x—2 y-1 =z x-1_y=1_z+2

e = Ry

1 -1 2 =1 1 -2

r

1]

1l
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x=2+34
20°) Halla la ecuacién del plano que contiene alarecta r =<y =—1- 1 y es paralelo a:
' 2=
y+1 z

x—3
s=E——=t ="
5 2 -3

21°) Calcula el valor de m para que los puntos A(m,0,1), B(0,1,2), C(1,2,3) y D(7,2,1) esténen un
mismo plano. ;Cudl es la ecuacién de ese plano?

=]l y=2 z+1

22°) Dadoel plano 7 =2x—3y+z=0 ylarecta r = , halla la ecuacién del plano que

-1
contiene a la recta r y es perpendicular al plano 7.
23°) Estudia la posicién de los siguientes planos:
x+2y~z-3=0 2x—-y+z-3=0 x—y+2z=-1=0
a)< 3y+2z-1=0 b) < x-y+z-2=0 c) 3x+y-2z=0
x+y+z-2=0 3x—=y+z-4=0 2x+2y-3z+4=0

24°) Escribe la ecuacién del plano que pasa por los puntos A(1,—3,2) y B(0,1,1) y es paralelo a la recta:
3x-2y+1=0

r=
2y+3z-3=0

25°) Halla el valor de a para que las rectas 7 y s estén en un mismo plano y halla la ecuacién de ese plano:

x-2z=0 x+y-1=0
r= S =
y—z2=2 x+2z=a

3x=y+z=0
2x-z+3=0

a) Calcula el valor de a para que  sea paralela al plano.
b) (Existe algiin valor de a para el cual r sea perpendicular al plano?

26°) Sean la recta rs{ yelplano ax—y+4z—-2=0.

x=2z+3=0 "
27°) Dados larecta r = 420 yelplano 7 =x+2y+3z—1=0, halla la ecuacién de una recta s
y—z-4=

contenida en el plano 7 que pase por el punto P(2,1,—1) y sea perpendicular a .

x+2z=5 . L,
28°) Halla la ecuacién de la recta paralelaa r = { 3y 5 que pase por el punto de interseccion de la recta
yt+iz=

X=1_ y+3 z+2
4 2 3

S

conelplano 7=x—-y+z=7.
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